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Pontozasi utmutatd

1. Feladat: Egy boltban vésaroltunk 10 db ceruzat és 6 db tollat, azonban a pénztirnal
véletleniil felcserélték az arcédulékat, igy 6 db ceruza és 10 db toll ardt fizettik ki.
Eredetileg 600 forintot kellett volna fizetniink, de igy 680 forintot kértek téliink. Mennyibe
keriilt egy toll, és mennyibe keriilt egy ceruza?

6p
Megoldas I.: Négy ceruza helyett négy tollat fizettiink, tehat a toll dragabb, mint a ceruza.
Ip
80 e
Egy toll ”a = 20 (Ft)-tal kertil tobbe. 1p
10 ceruza és 6 toll ara 600 forint, azaz 16 ceruza ara és 6-20 =120 forint megegyezik
600 forinttal.16 ceruza ekkor 480 forint. 2p
Tehat egy ceruza 30 forint és egy toll 50 forint. 2p
Megoldas II.: Egy ceruza arat jel6ljiik x-szel, egy toll arat jel6ljiik y-nal.
A szdveg alapjan a kovetkezO Osszefiiggéseteket irhatjuk 10-x +6-y =600
6-x+10-y=680 2p
A két egyenletet 6sszeadva 16-x+16-y=1280
Mindkét oldalt 16-tal osztva kapjuk, hogy x+y=80
Kifejezve y-t y=80-x 1p
Behelyettesitve 10-x+6 (80 - x) =600
10-x+480-6-x =600
4.x=120 1p
x=30 és y=50 1p
Tehat egy ceruza 30 forintba és egy toll 50 forintba keriil. 1p

2. Feladat: Huszonhét darab szabélyos dobdkockabol egy nagyobb kockat rakunk dssze. A
kocka felszinén 1évd pottyok szamanak osszegét hatarozzuk meg. Mekkora lehet az dsszeg
legkisebb és legnagyobb értéke?

(A kocka szemkozti lapjain 16v6 pottyok szamanak dsszege mindig 7.) 8p

Megold4s: A nagy kockan haromféleképpen helyezkedhetnek el a kisebb kockéak. A
sarokban, azaz a nagy kocka csucsainal —ekkor a kis kocka hérom, egy cstcsban taldlkozo
oldala l4tszik, élkzépen —ekkor a kis kocka két szomszédos lapja latszik, lapkdzépen —ekkor
a kis kockaknak egy lapja latszik. 2p
A sarokkockékon a lathat6 pottyok lehet6 legkisebb dsszege 1+2+3=6 , az élk6zép-kockakon
1+2=3, a lapko6zép-kockéakon 1. 2p
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Sarokkockéabdl 8 van, élk6zépkockabdl 12, lapkdzépkockabol 6, tehat az elérhetd legkisebb
osszeg 8-(1+2+3)+12-(1+2)+6-1=90. 2p

Az elérhet6 legnagyobb Osszeg ennek alapjan 8-(6+5+4)+12-(6+5)+6-6=288,  2p

3. Feladat: A csempéz6 2011-ben csempét rendelt egy négyzet alaku terem padldzatanak
burkolasdhoz. Szérakozottsagaban a fal hosszsigaban sziikséges csempék szdma helyett a
sajét életkorat irta fel. Igy a megrendelés alapjan a sziikségesnél 1111-gyel t5bb csempét
szallitottak neki. Mikor sziiletett a csempéz4? 11p

Megoldas: Jeloljiik x-szel a csempézd életkorat €s y-nal a fal hosszisagaban sziikséges

csempék szamat. 1p
fgy x% —y? =1111 1p
Atalakitva (x +y)-(x—y)=1111 1p
(x+y)-(x—y)=11-101 (A 101 ésall isprim) 1p
x+y=1111 é x-y=1 vagy 1p
x+y=101¢és x—y=11 1p
Az els6 esetben x=556 ad6dna, ami a feladat szévegének ellent mond.
A masodik esetben a megoldés 1p
x+y=101
Ip
x—-y=11
Xy =100 56 es y=as
x=56 és y=
2.x=112 .
2p
A csempéz0 tehat 56 éves és 1955- ben sziiletett. 1p

4. Feladat: Az ABC derekszogu haromszdgben a derékszog csucsat jeloljik A-val. Tudjuk,
hogy az AB=30cm és AC=40cm. Legyenek D és E a BC atfogo pontjai gy, hogy

AE L BC és BD=DC. Szémitsuk ki az ADE haromszog tertiletét! 12p
Megoldas:

A 40 cm C
30 cm

D
E

B

Helyes abra 1p

Pitagorasz tétele alapjan kiszamithatjuk, hogy az atfogd 50 cm hosszi. 1p
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Thalész-tétel megforditasa alapjan a haromszog koré irt kor kozéppontja az atfogd
felezépontja, tehat a D felez6pont a koré irt kor kozéppontja, ezért AD megegyezik

a sugarral, azaz 25 cm. 1p
TABC=%-§E-E=%~E-A_C 2p
Innen AE = 30-40 cm =24cm 2p
Mivel ED = BD —-BE 1p

és BE=VAB —AE =+30%-242 =/324 = 18(cm) 2p
TADE:% _E-E_:%-24-(25—18):84(cm2) 2p

S. Feladat: Hatdrozzuk meg a kovetkez6 halmaz elemeit: 4 = {nabce N ‘abc=n- Z;} !

Az nabc azt a négyjegyl szamot jeloli, ahol az els6 szamjegy n masodik a, a harmadik b
¢és a negyedik ¢

13p

Megoldas:

A feltételekbdl kovetkezik, hogy a, b,n # 0

abc=n-bc <:>100-a+bc=n-bc<:>(n—l)bc=100-a 1p
Ha a=1, akkor 100=4-25=2-50=5-20, tehat nabc e {3150, 5125, 6120} 2p
Ha a=2, akkor 200=8-25=4-50=5-40, tehat nabc € {5250, 6240, 9225} 2p
Ha a=3, akkor 300=4-75=5-60=6-50, tehat nabc € {5375, 6360, 7350} 2p
Ha a=4, akkor 400=5-80=8-50, tehat nabc € {6480, 9450} 2p
Ha a=5, akkor 500=5-4-25=5-2-50=5-5-20, nincs megoldas 2p
Ha a=6, akkor 600=8-75, tehat nabc € {9675} . 1p

Az a més értéket nem vehet fel. Tehat a halmaznak 12 eleme van. 1p



