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1. Két borkeresked6 érkezett a kozépkori Pécs kapujaba. Az egyiknél 64, a masiknal 20 ako
bor volt. A pénziik azonban nem volt elegendé ahhoz, hogy az eldirt vamot megfizessék.
A hidnyz6 pénzt borral potoltak: az els6 40 aranyforintot fizetett és még 5 akd bort adott,
a masodik 2 ako bort adott, de visszakapott 40 aranyforintot. Hany aranyforint volt a vam

egy ako borra? 9 pont
Megoldas:
Legyen 1 ako bor ara y forint és 1 ak6 bor vdmja x forint. Ip
A szovegbdl:
64x =5y +40 2p
20x =2y —40 2p

Az elsO egyenletet 2-vel, a masodikat -5-tel szorozva:

128x = 10y + 80 }

-100x = -10y +200 2p

Ezeket 0sszeadva: 28x =280
x=10 Ip
Tehat 10 aranyforint volt a vdm 1 ako borra. Ip

2. Egy dobozban sarga ¢és kék kockak vannak. Ha a dobozban egy sarga kockaval kevesebb
lenne, akkor a kockak hatodrésze lenne kék. Ha viszont két kék kockat egy sargara
cserélnénk, akkor a kockak 6todrésze lenne kék. Hany kék kocka van a dobozban? 9pont

Megoldas:

Legyen a sarga kockak szdma: s, a kékeké: £. Ip
A feltételek alapjan:
k 1
= = 2
stk-1 6 P
k-2 1
= - 2
stk-1 5 P
6k=st k-1 Ip
Sk-10= s+k-1} Ip
6k = S5k-10 Ip
k=-10 Ip
A kockak szdma nem lehet negativ, a feladatnak nincs megoldasa. Ip

3. Egy szimmetrikus trapéz atl6i merdlegesek egymasra, és 1:2 aranyban osztjak egymast. A

trapéz hosszabb alapja 2008 cm. Szamitsd ki a trapéz teriiletét! 9 pont
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Megoldas:

A trapézt két atloja 4 db deré¢kszogl haromszogre osztja az dbra szerint.

N

2008 cm lp
A trapéz teriilete a négy derékszogli haromszdg teriiletének dsszege:
2
T:x—+2D2XDx+ 2x[2x 2
2
x2
T="—+2x"+2x
2
9 »
T=—x 1
) p
Az 4brardl a Pitagorasz-tétel alapjan:
4x* + 4x* = 2008 2p
8x* = 2008
, _ 2008
X = 1
2 p
- 2D20082 _ 94032064
2 8 2 8
T = 2268036(cm”) 2p

4. Ha két természetes szam szorzatdhoz hozzaadjuk az dsszegiiket, 2008-at kapunk. Melyik

ez a két szam? (Ird le a szamitas menetét is!) 11 pont
Megoldas:
A szamok: x; y [IN
xy+ x+t y=2008 Ip
x(y+1)+ y+ 122009 2p
(y+1)(x+1)= 2009 2p

A 2009 a felbontésa két tényezd szorzatara az dsszes lehetséges mddon (eltekintve a
sorrendtol):

2009 = 102009 = 70287 = 49141 2p
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Els6 eset:
y+1=1és x+ 1= 2009
», =0 és x, = 2008 Ip
Masodik eset:
yt1=7és x+1= 287
¥, =6 és x,= 286 Ip
Harmadik eset:
y+t1=49¢s x+ 1= 41
y;= 48 és x;= 40 Ip
Mindhdrom szampar megoldas. Ip
5. Autos Anti ,,kocsikazik”. Egy kilométerkore rapillant, s 1at rajta egy kétjegyl szamot.
Utjat ugyanolyan atlagsebességgel folytatja. Egy oraval késébb egy olyan kilométerkd
mellett halad el, amelyen ugyanazokat a szamjegyeket latja, csak forditott sorrendben.
Tovabbhajt, és egy oraval késdbb egy olyan kilométerkdhoz érkezik, amelyen ugyanaz a

két szamjegy ugyanolyan sorrendben van, mint az elsén, de kozottiik van egy 0. Mekkora

volt Anti atlagsebessége? 11 pont
Megoldas:

A feltétel: x, y 0 Z" € X,y < 9, mert szamjegyek. 1Ip
1.k6: 10x+ y Ip
2.k6: 10y + x Ip
3.k6: 100x + y Ip
Mivel minden leolvasas kozott 1 ora telik el, ezért a két szomszédos szam kiilonbsége
megadja az atlagsebességet. Ip
Ezért:

10y+ x-10x- y=100x+ y- 10y - x Ip

9y-9x=99x-9y

y-x=1lx-y
2y =12x
y=6x 2p
A feltétel miatt x = 1 és 'y = 6 lehet csak. Ip
A leolvasasok: 16, 61 és 106, Ip
vagyis Anti atlagsebessége: 61 — 16 = 106 — 65 =45 (km/h) Ip
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6. Old meg a természetes szamok halmazan az a’bc + ab’c + abc® = 1463 egyenletet! Add

meg az Gsszes lehetséges megoldast! 12 pont
Megoldas:
Kiemelve az egyenlet bal oldalan abc -t:
abc(a+ b+ c)= 1463 Ip
Az 1463 = 7011019 3p
A bal oldal négy pozitiv egész szdm szorzata, tehat a harom ismeretlen koziil az egyik
csak 1 lehet. Ip
Legyen ¢ = 1, ekkor Ip
ab(at b+ 1)= 1463 Ip
A primtényezds felbontasbol kovetkezik, hogy
a=7¢éb=11 Ip
vagy
a=11ésb=7 Ip
A megoldasok: 3p
a| 1 7 1111
7111 1]11
c|1l 11 1




