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Pontozasi utmutato

1. Laciis és Sanyi is szeretné megvenni az jsagosnal az egyik autds magazint. Egyik filinak sincs
elegendd pénze. Laci pénzébdl hianyzik a magazin aranak a 12%-a, Sanyi pénzébdl pedig az ar
egyotode. Ezért elhataroztak, hogy kozdsen veszik meg a magazint. A vasarlas utdn 0sszesen 714
Ft-juk maradt.
a) Mennyibe keriilt a magazin, és mennyi pénziik volt a fitknak kiilon-kiilon a
vasarlas elott?
b) A maradék 714 Ft-ot igazsdgosan akarjak elosztani, azaz ugy, hogy a vasarlas eldtti
¢€s utani pénziik ardnya azonos legyen. Hany forintja maradt Lacinak, illetve
Sanyinak az osztozkodas utan?

Megoldas:

4
Jeloljiik x-szel a magazin arat. Lacinak 0,88x , Sanyinak 3% forintja van. 2p

a) 0,88x + %X- x =714

x=1050 2p
4
Lacinak 0,88x=924 forintja, Sanyinak rEs =840 forintja van 2p
b) A maradékbol Lacinak y, Sanyinak 714-y Ft jut. Ip
924 _ y
840 714-y
y=374 2p
Lacinak 374 Ft-ja, Sanyinak 340 Ft-ja maradt a vasarlas utan. Ip

2. Ot j6 barat mindegyikének van mobiltelefonja. Eszrevették, hogy mind az 6t telefonszam olyan
hétjegyli szam, amelynek elsd jegye 3-as és egyikiik telefonszdmaban sincs két egyforma szamjegy.
Azt is megfigyelték, hogy amikor barmelyikiik tarcsdzza a masik szamat, a lenyomott
nyomdgombok a sakkjatékban ismert lougrassal kovetik egymast. Adjuk meg az 6t telefonszamot!
Lehet-e 6tnél tobb ilyen telefonszam?
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Megoldas:

6p
Tehat pontosan 6t telefonszam tesz eleget a feltételeknek és ezek :

3406 729
3492761
3492760
3816 729
3 816 049

4p

3. Az Abay, a Bakonyi és a Ceglédi csalad is tenyészt kecskét. A hdrom csalad masképp legelteti a
kecskéket. Az allatok nyakaban talalhatd 6vre egy-egy 10 méter hosszi kotelet kdtnek, de a kotél
masik végén talalhaté gylrit kiilonbozoképpen rogzitik.

Abayék a réten egy 40x50 méteres téglalap csticsaiban kitliznek egy-egy pdznat, a pdznak kozott
pedig - a téglalap oldalain - kifeszitenek egy-egy drotot. A gytirlik a p6znadkhoz vannak rogzitve,
illetve szabadon futhatnak a drotokon két pozna kozott. A kecskék a téglalapon kiviil és beliil is
mozoghatnak.

Bakonyiék csak a zoldségeskerten kiviil engedik legelni a kecskéket. A kert haromszog alakq,
oldalai 90, 100, 130 méter hosszuak. A kerités mentén végigfutd droton szabadon mozoghatnak a
gyurik.

Ceglédiék kiilon tartjak a kecskebakot, melynek gylirlije egy rogzitett p6znahoz van koétve. A pézna
a keritéstdl 15m-re van. A tobbi kecskén még kotél sincs, azok barhol legelhetnek egy 40m x 80m-
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es téglalap alaku zart telken beliil.
Melyik csalad legelteti a legnagyobb teriileten a kecskéket?

Megoldas: Abra 2p

©

Eredmény: a harom teriilet egyenld. Ip
Az egyes teriiletek korcikk alaku részekbdl és téglalap alakt részekbdl allnak. Latni fogjuk, hogy

a) a korcikk alaku teriiletek mindharom esetben egy-egy 10m sugaru teljes kort adnak ki, 2p
b) a téglalap alaku részek Osszteriilete mindharom esetben 3200 m?. 2p

Az a), b) allitasok a harmadik esetben (Ceglédi¢k) automatikusan teljesiilnek, az elsé esetben
(Abay€k) pedig egyszerli szdmolassal és a négy negyedkor egymas mellé illesztésével igazolhatok.
A masodik esetben (Bakonyi€k) is csak az a) allitast indokoljuk alaposabban, s6t, azt kétféleképpen
is.

I. indoklas

Ha a haromszog szogei a, B, v, akkor a csucsoknal 1étrejovo korcikkek kdzépponti szogei rendre
360°-90° - a-90°=180° - a,

360°-90°-B-90°=180°- B,

360°-90°y - 90° = 180° - v,

ezek Osszege pedig

180° - o+ 180° - B+ 180° -y = 540° - (. + B +y) = 360°,

hiszen o + B + vy = 180°. 3p

II. indoklas
A korcikkek hataroldsugarai paronként parhuzamosak egymassal, igy a korcikkek az oldalak
mentén egymashoz tolhatok ugy, hogy egyiitt épp egy teljes kort adjanak ki.

4. Az a és b pozitiv egészek relativ primek. Az A=8a+3b és a B = 3a+2b szamok legnagyobb
kozos osztdja viszont nem 1. Mennyi A és B legnagyobb kozds osztoja?

Megoldas:

Jelolje d az A és B legnagyobb kozos osztojat . Ha d |4 és d |B, akkor d | 8B-3A illetve
d|2A4-3B . 3p

De 8B-34=7b, 2A-3B=7a Tudjuk,hogy a és b relativ primek, ezért a 7b €és 7a legnagyobb kozds
osztoja csak a 7 lehet. 3p

Ezért d osztdja a 7-nek. , azaz d=1 vagy d=7. Tudjuk, hogy A4 és B nem relativ primek, 2p
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A és B legnagyobb ko6zos osztdja csak a 7 lehet. 2p

5. Egy szabalyos haromszog koré egy téglalapot rajzolunk, majd a téglalap koré egy kort.
Mekkora a kor teriilete, ha a haromszog oldala 10cm?

Megoldas:
A téglalap oldalai 10cm és 10 S\E cm.
A kor atmérdje a téglalap atlojaval egyezik meg. 3p
Pitagorasz- tételt alkalmazva: 10 + ngﬁ@ = (2r)? 2p
100+25[B = 4r*
175=4r>
175,
P 2P
T=rln= %Dﬂ = 137,4(cm?) 2p
A kor tertilete 137,4 cm? Ip

6. Az ABCD téglalap D csucsan atmend és az AC atlora merdleges egyenes az AB szakaszt az E
. 9
pontban metszi. Az AE szakasz hossza > egység, a téglalap teriilete 48 teriiletegység. Szdmitsuk

ki a téglalap oldalainak hosszat!
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Megoldas:

Legyen a téglalap AB oldala x , az AD oldalay. Az adatok alapjan xLy =48 Az  2p
ADET = BACU |, mert merdleges szari hegyesszdgek. Az ADE és BAC derékszdgii haromszogek

hasonldak, megfeleld oldalaik ardnya megegyezik: 2p
X
D
AD _ AB % =X )
AR BC’ vagyis 9y, 2p
2
. .9
atrendezve y’= 5 X Ip
A E B
> _ 9.48 5 N , ]
y =3 [T, egyenletet rendezve y’ = 924 = 2708 = 3° 2° Tehat y=6 és x=38 3p



